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Bai 1. (4 diém)
Giai cac phuong trinh sau:
1—cos2x  sin2z

sing 1+ cos2zx

b) sin2z 4+ \/gcos 2z + 2sin(2x — %) = \/g

Bai 2. (2 diém)
Cho z,, la 2 nghiém cia phuong trinh 2* + 4z + a = 0; x,,, la 2 nghiém cta phuong trinh
2’ + 36z +b = 0. Biétrang z,,z,,z,, z, theo thi tu 1ap thanh mét cap so nhan. Tim a,b.

Bai 3. (4 diem) ‘ , ,
a) Trong mot cai hop cd dung 40 qua bong, gom 10 qua bong xanh duoc danh so tur 1 dén 10;
10 qua bong do duoc danh so tir 1 dén 10; 10 qua bong vang dugce danh so tur 1 den 10 va 10
qua bong trang duge danh so tir 1 dén 10. Hai qua bong cung mau mang s6 1 va so 10 duot goi
la mét “cap may man”. Ngudoi ta lay ngau nhién tu hop ra 6 qua bong. Tinh xac suét dé trong 6
qua bong lay ra cé it nhat mot “cap may man”.
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b) Giast 32°—2 .2z-—3 o a, +az+ a2x2 +...+ a13:1:13 + a14:L’14. Tinh a, .

Bai 4. (4 diém)

3
a) Tinh: th—\/x—l—l-\/x—Z
w59z —2 Yz +5

b) Cho céc s thuc a,b,c théa diéu kién 15a + 5b + 3¢ = 0. Chting minh rang phuong trinh
ax’ 4+ bx 4+ ¢ = 0 ¢6 it nhat mot nghiém thudc doan [0, 3].

Bai 5. (4 diém)
Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA=a, SB=0b, SC = ¢ di mot vubng gbc vai nhau. Goi M,
N, P, Q lan luot |2 trung diém cua cac canh BC, SA, AB, SC'.
a) Chtng minh MN = PQ).
b) Goi G latrong tdm tam gidc ABC': d 1a duong thang qua M va song song véi SA. Puong

thang d cat SG tai O. Chting minh rang O cch déu cac diém S, A, B, C.

c) Tinh d¢ dai doan SG theo a,b,c.

Bai 6. (2 diéem)
L&p hoc ¢6 40 hoc sinh, trong d6 nam nhiéu hon nit. M6t budi ti, tit ca di xem hat. Trong 1an
giai lao thir nhat, méi ban nir mua mot cai banh phd mai va mdi ban nam mua mot cc co—ca
(gia tién cua 1 banh phd mai 1a a ngan dong, 1 coc cd—ca la b ngan dong véi a,b 1a céc sb
nguyén). Trong lan giai lao thir hai, mdi ban nitr mua mot coc cd—ca va mdi ban nam mua mot
cai banh phd mai. Lan giai lao tha hai, ca 16p tiéu it hon 1an giai lao thi nhét 13 2 ngan ddng.
Hoi ¢c6 bao nhiéu nam va bao nhiéu nr?

HET



DAP AN
Bai 1. (4 diém) Giai cac phuong trinh sau:
l—cos2x  sin2z

a/ _ = (*). Diéu kién: sinzcosz = 0 (0,5d)
sinz 14 cos2z
(*) < sin’ 2z = sin zsin 2z (0,5d)
1 T
@cosxziéxzig—l—k%r (1d)

b/ sin2z 4+ \/gcos 2z + 2sin(2z — %) = \/g
< 2co8(22 — %) +2sin(20 — %) —J6 (0,5d)

o 22 sin(2z + %) — 6 (0,54)
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v
& sin(2x 4+ —) = 0,5d
Qo+ = 050
2x+1:z+k27r T =—+kw
VN 12 é’) 7N § (0,5d)
2x+1:§+k2 =" 4 kr

Bai 2. (2 diém)
Cho z,,z, la 2 nghiém cua phwong trinh 2* +4x+a=0; ,,r, la 2 nghi¢m cua phuong trinh
2’ + 36z +b = 0. Biétrang z,,z,,2,,z, theo thi tw 14p thanh mot cap s6 nhan. Tim a,b.

Giai

Theo dinh ly Vietetaco: =, +z, = —4; zz,=a; =, +z, =—-36; z1, =0b (0,25@)

Goi ¢ lacong bgi cua cap so nhanz,,z,,z,,z, = ¢° = Lm0 g q==+3 (0,5d)
T, +, —4

Véi g =3 taduoc 1, = — Lz, = —3jz, = 92, = 27 = a = 3,b =243 (0,5d)

Véi ¢ = -3 tadugC z, = 21, = —6;2, = 181, = 54 = a = —12,b = —972 (0,5d)

Thir lai diéu kién cd nghiém ta nhan duoc 2 cap (a,b) : (3;243) va (—12;—972) (0,25d)

Bai 3. (4 diém)

a/ Trong mot cai hop c6 dung 40 qua bong, gom 10 qua béng xanh duoc danh sb tir 1 d&én 10; 10
qua béng d6 duoc danh s tir 1 dén 10; 10 qua bong vang duoc danh s tir 1 dén 10 va 10 qua bong
trang duoc danh sb tir 1 dén 10. Hai qua bong cing mau mang sé 1 va sé 10 duoc goi 1a “cap may
mdn”. Ngudi ta lay ngau nhién tir hop ra 6 qua bong. Tinh xéac suat dé trong 6 qua bong lay ra co it
nhat mot “cap may man”.



Giai

Nhan thay rang c6 tat ca 4 “cap may man”. , ,

bau tién ta chon mot “cagp may man” va 4 qua bong bat ky tir 38 qua bong con lai. SO truong hop
xay ra la: C).C, Nhung theo cach tinh nay thi ta dd dém du mot s truong hop c6 hai “cap may
mdn”. (0,5d)

Keé tiep ta s€ chon hai “cap may man” va 2 qua béng bat ky tir 36 qua bong con lai. S6 truong hop
xay ra la: Cj.C;b,. Nhung theo cach tinh ndy thi ta ¢ dém du mot sb treong hop c6 ba “cgp may
man”. (0,5d)

Sé truong hop 6 ba “cap may man” la C?.

Nhu vay sb truong hop 6 it nhat mét “cdp may man” 1a C\.C,, — C1.C: —C] =291484 (0,5d)

X&c suit dé cd it nhat mot “cap may man” la P = 29146184 _ 2o1a8d 0,076 (0,5d)
C° 3838380

. 3 8 < ,
b/ Giast 322 -2 .2x—-3 = ao—l—alx—l—%xg +...—|—a13:1:13+a14:1:14.T|nh a, .
Giai

3 3
(31.2 o 2)3 — ZC;( 2 37i i . Zci$672i 3372' )Z (O,Sd)
=0 =
8
2z —3)° =) Ci(2z)"" ZCZ 98 (=3) (0,5d)
=0
S6 hang chua z'' 1a: C)z°.3°.(—2 ) C§x°.25. (—3)° + C,z".3°.(—=2) .Ciz".2".(=3)' (0,5d)
Hésocua 2" 1a: o, =—C;.C2.2°.3° + C,.C..2°.3" = —1140480 (0,54)

Bai 4. (4 diém)
of lim 2 — \/:L‘+1 Yr—2 _hm2—\/:z:+1—\/:13+1-(§/x—2—1)
39 _Jz—2.3z+5 1*32—%/x+5—%/x+5-(Jx—2—1)

2— \/x +1 \/7 \/CL’ —2—-1
= lim (0,5d)

82— \/:L‘—|—5 Yats \/:L’— —1

-1 B \/:v 1 9
oy 2Vl (%—2)2+\/3x—2+1 T4 3 1
— lim - . (1d)
7=3 -1 %/3:—1—5 s 1 13

d42r45+@ot5)? Jo—2+1 12

(0,5d)

b/ Cho cac s thuc a,b,c thoa diéu kién 15a + 5b+ 3c = 0. Chirng minh rang phuong trinh
ax’ +bx + ¢ = 0 ¢0 it nhat mot nghiém thuoc doan [0, 3].
Giai



156 +5b+3c=0<45a+150+9c =0 < 59a +3b+¢c) +4c =0
& 5£(3) +4f(0) =0 (0,5d)

fB)=f0)=0 (1)

f(3).£(0) <0 (2)
(1) = phuong trinh c0 2 nghiém z = 0,z = 3 (0,5d)
(2) va f(z) = ax® + bz + clién tuc trén R
= phuong trinh c6 it nhit mét nghiém thugc [0;3] . (0,5d)

Bai 5. (4 diém)
Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA=a, SB=0b, SC =c¢ d6i mot vudng goc véi nhau. Goi M,
N, P, Q lan luot |2 trung diém cua cac canh BC, SA, AB, SC'.

a/ Chiwng minh MN = PQ.

SA,SB,SC d6i mot vubng vudg goc nén SA | (SBC)= SA | SM . (0,25d)
2 2 2 2 2 2 2 2
N T :\/BO | 54 :\/SA + 8B +5C° _ Na* +b* +¢
4 4 4 2
2 2 2
Chig minh twong ti ta c6 PQ — Y& T +¢ (0,5d)
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Suyra MN = PQ (0,25d)



b/ Chitng minh rang O cach déu cac diém S, A, B, C.

Taco OM L (SBC)= OM L SM (0,5d)

MB = MC = MS = OB = OC = 0S (0,5d)

Tace DM _CM _ L o sw (0,5d)
SA  GA 2

— OMSN Ia hinh chit nhat = ON | SA = 0S = OA (0,5d)

Suy ra O cach déu cac diém S, A4, B, C.

¢/ Tinh d9¢ dai doan SG theo a,b,c.

Tace 29 — 94 _ 9 56— 9200 (0.5d)
0G _ OM
2 2 2
:>SG:§SO:§MN: a +§ e (0.5d)

Bai 6. (2 diem)

Lép hoc ¢6 40 hoc sinh, trong d6 nam nhiéu hon nit. Mot budi téi, tat ca di xem hat. Trong lan giai
lao thtr nhat, mdi ban nit mua mot cai banh phd mai va mdi ban nam mua mot coc cd—ca (gia tién
cua 1 banh phd mai 12 ¢ ngan ddng, 1 cbc cd—ca la b ngan dong vai a,bla cac sé nguyén). Trong
lan giai lao tha hai, mdi ban nir mua mot céc cd—ca va mdi ban nam mua maot cai banh phd mai. Lan
giai lao th hai, ca 16p tiéu it hon 1an giai lao thi nhat 1 2 ngan dong. Hoi ¢ bao nhiéu nam va bao
nhiéu nir?

Gial

Goi x laso namvay lasé nit. Tacd x >y vax +y = 40. (0,25d)
S6 tién tiéu & 1an giai lao thi nhat: ay + bx (0,25d)
S6 tién tiéu & lan giai lao tha hai: ax + by (0,25d)
Theo dé bai ta c6 phuong trinh: ay + bx — ax — by = 2 (0,25d)
=b-a)x-y)=2 (0,254d)
Do x +y chian nén x —y chan (0,25d)

=>X-y=2=x=21,y=19 (0,5d)



